
PERMUTABILITA E PROPRIETA COMBINATORIE DELLE PAROLE INFINITE SU UN
ALFABETO FINITO

Giuseppe Pinllo

Un semigruppo S ha la proprieta Pn (n^2) se per ogni

X;, ... , Xn

in S esiste una permutazione pdi {1, ... , n}, p^id, tale che

X, .. . Xn = Xpf; i . . . Xpin,

Si dice che S ha la proprieta P se ha la proprieta Pn per qualche n.

Un semigruppo S ha la proprieta P:', (n^2) se per ogni

Xi, ... , Xn

in S esistono due permutazioni diverse peqdi {1, ... , n} tali che

xpll) '" xp(n) " xq(ll . . . X,^(^)

Si dice che S ha la proprieta P* se ha la proprieta P'n per qualche n.

Le relazioni fra la combinatoria delle parole e lo studio dei semigruppi aventi
una delle precedent! proprieta di permutabilita sono paste in evidenza ormai da
numerosi lavori [1-7].

Per esempio, gii in [7] si dimostra che un semigruppo finitamente generato,
periodico e con la proprieta P e finito utilizzando un profondo teorema dovuto a

Shirshov. Ancora, in [6] e dimostrata 1'esistenza di un semigruppo infinite,
finitamente generate, periodico e con la proprieta P* utilizzando il fatto che nella

parola di Fibonacci (abaababaabaab... ) c'e un solo fattore speciale di una prefissata
lunghezza; in [I], dopo aver dimostrato che per ogni intero n i fattori speciali della
parola di Thue (0110100110010110... ) di lunghezza n sono 2 oppure 4, si fornisce un

altro esempio di semigruppo infinite, finitamente generato, periodico e con la

propriety P'; in [2], 1'esistenza di un semigruppo infinito, finitamente generate,
periodico e con la propneta P*3 e provata studiando 1' "eccesso sinistro" dei fatton
di un'opportuna parola infinita su due lettere.

I semigruppi studiati in [1, 2, 6] sono tutti ottenuti nel seguente modo. Si

parte da una parola infinita s scritta su un alfabeto A e si considera 1'ideale I(s)
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costituito dalle parole che non sono fattori di s: il semigruppo cercato e il quoziente

di Rees AVI(s).

II risultato di [2] suggerisce it seguente problema: esiste una parola inftnita s

senza quadrati su un alfabeto A di tre letters tale che AVI(s) abbia la proprieta P', '7

La risposta e negativa ed e "sostanzialmente" contenuta in un lavoro di A.

Thue [81.
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