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Se1 A - {a^,. a^}, a^2, ein endliches Alphabet und bezeichne
Menge aller'endlichen Worte uber A. Ein Wort v = v^... v^ (v. cA
Teilwort des Wortes u = u,... u_ (u_. £ A), falls furliedp^ 'k1

A* die
A) heiBt

Teilwort des Wortes u = 

u^ u^ (u. £ A), falls furljede^1 'k1 (l'< k ^ n)
e1n ^Jk.,_iJ l<. ---,, <Jn^ /11^ vk = UJk existiert- Weiters bezeichne (u;v)
die An2ah1, 'wie oft v" als TeiTwort"^ u vorkommt und Ivl die Lange'des
Wortes v. Damit kann die s-Diskrepanz eines Wortes u 6 A* def-iniert'werden:

0, {u) = max
lv(=s

|(u;v)((^) ,
-1

a
-s

(1 ^ s ^ lul

Es sol) nun die s-Diskrepanz des Wortes u = {^.[... ^) explizit berechnet
werden. DerSpezialfall a = 2 wurde bereits in" [l J"' behandelt. In  2] wird
gezeigt, daB

((a,... a, )n;v) - (n+^v))
gilt, wobei d(v)
1< i<a, 1< k

die Anzahl der geschlossenen Zweierblocke der Form
< a-i, im Wort v 1st. Daraus folgt

(,") i ((a,... a, )";v) i ("+s-^-[s^])
a1ai+k'

wobei bei'de Extremfa11e eintreten konnen. Kann man nun die Ungleichung
("+-l-t^)c ) + (,") > 2 (^n) a -s (D

zeigen,

SATZ:
erhalt man flir die s-Diskrepanz die explizi'te Formel:

D, ((a^... a^)n) - (n+s-^-[^ll)(^)-1 - a-s (2)

s-1

s / ls

Zum Beweis von (1) betrachte man zunachst den Fall n ^ s. Schreibt man
in der Form s-1 = ag+k, o ^ k ^ a-1, dann ist (1) aquivalent zu

(n+ag+k-g)... (n+l) + (n-g-1)... (n-og-k) ̂  2(n-^)... (n-l+^)(n-l-^)... (n-g-^), (3)
wenn die gemeinsamen Faktoren gekurzt werden. Mit dem fur x > 0 konvexen Polynom

W -(a^g+k (n-g-j. x(^))
J=

folgt aus der Jensenschen Ungleichung f(0) + f(2) > 2 f(l), das heiBt

(n+ag+k-g)... (n+l) + (n-g-1)... (n-ag-k) > 2(n-j)(a-l)9+k. (4)
(3) folgt dann aus (4), ((a-l)g+k)(n-g/2) ^ (o^-l)g(n-g/2) + k(n-g-(k+l)/(2a))
und aus der Ungleichung zwischen dem an'thmetischen und geometn'schen Mittel.

gilt (1) ebenfalls. Dies kann man mit Hilfe der UngleichungFur den Fall n <: s

n (i+x, ) ^ i +^Z x,
1=1 ' 1' - TrT 1

und unmittelbarerUberprufung des Fa11es

(x^. Z 0)

s = 3 sofort nachweisen.
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