Sulla finitezza dei semigruppi periodici e di tipo (m,G)
di GIUSEPPE PIRILLO (Firenze)

Riassunto. Sia S un semigruppo (finitamente generato). Se
S @& periodico ed ¢ di tipo (m,G) (si vedano qui di seguito le

definizioni) allora S & finito.

E’ ben noto che per il problema di Burnside(si veda[3])sono sta-

te fornite risposte negative sia nel caso dei semigruppi (Morse

— Hedlund, si veda [2] )sia nel caso dei gruppi (Golod -
Shafarevitch, si veda il capitolo 8 di [1] ).

Fra i risultati ottenuti nel settore di ricerca aperto da queste
risposte negative ci limitiamo a ricordare il teorema di Restivo

e Reutenauer (si veda [3] ), dimostrato facendo uso di un pro-
fondo teorema di combinatoria dovuto a Shirhov.

In questo lavoro ci limitiamo a descrivere brevemente un nostro
contributo a questo tipo di ricerche.

Ricordato, per comodita, che un semigruppo si dice periodico
se ogni suo elemento genera un sottosemigruppo finito, poniamo

la seguente definizione:

Definizione. Diciamo che un semigruppo S & a generazioni di
cardinale limitato da un intero positivo m su un suo insieme
di generatori G (brevemente ” S & di tipo (m,G) ”) se per
ogni intero positivo i la i-esima generazione di G in S,
cioe il sottoinsieme G', contiene al pit m elementi.

| semigruppi di tipo (m,G) sono stati studiati in [4] e [5]
Si dimostra la seguente proposizione:

Proposizione. Sia S un semigruppo (finitamente generato). Le

due seguenti condizioni sono equivalenti:

1) S & finito

2) S & periodico e di tipo (m,G).
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I'l fatto che 1) implica 2) & banale mentre il fatto che 2) im-
plica 1) si basa sulla proprieta seguente: per ogni semigruppo
S di tipo (m,G) esiste un sottoinsieme finito F di S tale
che ogni elemento s di S appartiene ad F oppure ammette

una fattorizzazione

n 4
S = uv u
dove n e un intero ed u,v,u’ appartengono ad F (si veda
(5] )
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